Liczby Bella

Czyli podzialy zbioru n elementowego na niepuste, parami roztaczne podzbiory
dajace w sumie zbidr wyjsciowy. (patrz [5])

1. Rekurencja i funkcja tworzaca:

Oznaczmy przez B,,, - liczba podzialéw zbioru n+1 elementowego zgodnie z def.
liczb Bella.

Rekurencja:

Wybierzmy najmniejszy element i rozpatrzmy roztaczne klasy ze wzgledu na to z iloma
innymi elementami jest on w podzbiorze. Moze by¢ sam, ale moze by¢ ze wszystkimi. Zatem
wybierzmy podzbiér i-elementowy i =0,1,..,n a pozostate n-i elementéw zgodnie z def. na

B,_. sposobow:
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Funkcja tworzaca:
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Przy pomocy funkcji tworzacej wykladniczej F(x) = Z—"‘ x", po zrézniczkowaniu:
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Zauwazamy, ze mamy splot dwoéch funkgji, zatem
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Mamy réwnanie: F '(x) =e'F (x)
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Z warunkéw poczatkowych Bo=1i F(0) mamy C =-1:

(2) F (x) =€ - ;ee (to wizualnie juz jest ciekawe!)
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Dobinski Formula:
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