
Suriekcje [ ] [ ]knf →:  – czyli funkcje „na” 

 
Wyprowadzimy wzór na liczbę suriekcji zbioru n elementowego w zbiór k 
elementowy 
 

1. Z zasady włączeń wyłączeń 
 

Rozpatrzmy poszczególne przeciwobrazy, tj.: [ ] [ ]kiif ∈−
,

1  

iA - i-ty przeciwobraz [ ]ki ∈  ma przyporządkowany jakiś element z dziedziny tj.: [ ] φ≠− if 1  

iA¬ - i-ty przeciwobraz [ ]ki ∈  jest pusty tj.: [ ] φ=− if 1  
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W naszym przypadku zbiorem X będzie zbiór wszystkich dowolnych funkcji 

[ ] [ ]knf →: czyli n
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Wzór Sylvestera: 
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podzbiorach zbioru n-elementowego 

( ) ( ) ( ) ( )n

n

nnn

n

i

i AAAAAAAAAAAA ∩∩−++∩+∩+∩−+++= −
−

=

...1.........
1

1

1212121

1

U  

 
Obliczmy liczności poszczególnych zbiorów: 

n

i kA )1( −=¬  - za każdym razem wybieramy z k-1 elementowego zbioru wartości 

(ponieważ jeden musi być niewykorzystany) 
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Zauważmy że zbiorów iA  mamy 







=

1

k
k . Podwójnych przecięć mamy tyle ile jest 

podzbiorów dwuelementowych z n-elementowego tj.: 








2

k
itd... zatem: 

( ) ( ) ( ) ( )nknnn

k kk
k

k
k

k
k

k
kAAA −








−+−−








+−








−=∩∩∩ 1...2

2
1

1
...

21
 

 
 



(1) knsur → ( ) ( )∑
=

−







−=

k

i

ni
ik

i

k

0

1 ( )∑
=

−








−=

k

i

nik
i

i

k

0

1    

 
 
Można dzięki tej metodzie od razu wyprowadzić wzór na Liczby Stirlinga II rodzaju, 

zauważając że 








k

n
k! jest równe liczbie surjekcji [ ] [ ]knf
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